Finansijska matematika, akademska 2024/25

Sukcesivna

' ulaganja — ulozi
:




p o Za jednaka sukcesivna ulaganja, rasporedena
III tablzca u unaprijed definisanim jednakim vremenskim

intervalima (serija uloga)

3 varijante: Dekurzivni ulozi (uplata na
kraju perioda)

Period kapitalisanja = Period ulaganja
Period ulaganja < Period kapitalisanja (¢esée ulaganje od kapitalisanja) ¢
Period ulaganja > Period kapitalisanja (&es¢e kapitalisanje od ulaganja)

J

Anticipativni ulozi (uplata na
pocetku perioda)
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ulgan Primjeri

1.

Ulagano je u toku 8 godina svakog polugodista po 4.000 nj. uz kamatnu stopu od 5% i polugodisnje
kapitalisanje. Kolika je vrijednost svih uloga 2 godine nakon posljednjeg ulaganja, ako se radi o:

a. anticipativnim,

b. dekurzivnim ulozima? Skicirati vremensku liniju i postaviti model.

Ulagano je u toku 10 godina svakog na kraju svakog tromjesecCja uz kamatnu stopu od 12% i tromjesecni
obracun kamate. U toku prve 4 godine ulozi iznose po ... n.j, u toku naredne 3 godine po 54.000 n.j, a u toku
posljednje 3 godine po .. n,j. Koliko iznosi konacna vrijednost svih uloga 3 godine i 2 mjeseca nakon
posljednjeg ulaganja, ako je ulog prve serije veCi od uloga druge serije za 20%, a ulog treCe serije maniji od
uloga prve serije za 40%?

PreduzecCe je u toku 12 godina izdvajalo na poseban racun na sljedeCi nacin: u toku prve 3 godine na pocetku
svakog polugodista po ... nj, u toku narednih 5 godina na kraju svakog polugodista po ... njj. i u toku posljednje
4 godine na kraju svakog polugodista po ... nj. Po isteku 2 godine od dana posljednjeg ulaganja preduzece je
ostvarilo na ime ukupne kamate 10.520,41 n,j. IzraCunati iznose uloga svake serije, kao i ukupnu vrijednost
kojom preduzecCe raspolaze 2 godine nakon posljednjeg ulaganja, ako su ulozi druge serije veci od uloga prve
serije za 240%, a ulozi treCe serije manji od uloga druge serije za 60% i ako je kamata racunata po stopi od 12%
uz Sestomjesecno kapitalisanje.
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Ulagano je u toku 8 godina svakog polugodista po 4.000 n.. uz kamatnu stopu od 5% i polugodisnje
kapitalisanje. Kolika je vrijednost svih uloga 2 godine nakon posljednjeg ulaganja, ako se radi o:

a. anticipativnim,

b. dekurzivnim ulozima? Skicirati vremensku liniju i postaviti model.
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Ulagano je u toku 8 godina svakog polugodista po 4.000 n.. uz kamatnu stopu od 5% i polugodisnje
kapitalisanje. Kolika je vrijednost svih uloga 2 godine nakon posljednjeg ulaganja, ako se radi o:

a. anticipativnim,
b. dekurzivnim ulozima? Skicirati vremensku liniju i postaviti model.
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2. Ulagano je u toku 10 godina svakog na kraju svakog tromjesecCja uz kamatnu stopu od 12% i tromjesecni
obracun kamate. U toku prve 4 godine ulozi iznose po ... nj, u toku naredne 3 godine po 54.000 n., a u toku
posljednje 3 godine po .. n.. Koliko iznosi konacna vrijednost svih uloga 3 godine i 2 mjeseca nakon
posljednjeg ulaganja, ako je ulog prve serije ve€i od uloga druge serije za 20%, a ulog treCe serije manji od
uloga prve serije za 40%?
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3. PreduzecCe je u toku 12 godina izdvajalo na poseban racun na sljede€i nacin: u toku prve 3 godine na pocetku
svakog polugodista po ... nj, u toku narednih 5 godina na kraju svakog polugodista po ... njj. i u toku posljednje
4 godine na kraju svakog polugodista po ... nj. Po isteku 2 godine od dana posljednjeg ulaganja preduzece je
ostvarilo na ime ukupne kamate 10.520,41 n,. IzraCcunati iznose uloga svake serije, kao i ukupnu vrijednost
kojom preduzecCe raspolaze 2 godine nakon posljednjeg ulaganja, ako su ulozi druge serije veCi od uloga prve
serije za 240%, a ulozi treCe serije manji od uloga druge serije za 60% i ako je kamata racunata po stopi od 12%
uz Sestomjesecno kapitalisanje.
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4. Ulagano je u toku 7 godina uz 4% i tromjesecCno kapitalisanje. U toku prve dvije godine ulagano je na kraju
svakog polugodista po ... nj; u toku naredne 4 godine na kraju svake godine po ... n, posljednji ulog ulozen je
na kraju sedme godine i iznosi ... nJ. Izracunati iznose uloga svake serije i stanje na racunu 2 godine nakon
posljednjeg ulaganja, ako je ulog prve serije manji od uloga treCe serije za 40%, a ulog druge veci od uloga
treCe za 35% i ako je kamata za posljednje dvije godine iznosila 894,16 n,j.

5 Ulagano je u toku 6 godina svakog polugodista po 20.000 n,j. uz kamatnu stopu 7% i polugodisnje
° kapitalisanje. Koliko iznosi vrijednost svih uloga: a) jedno polugodiste nakon posljednje uplate i b) u trenutku
posljednje uplate sa posljednjom uplatom?

6 Konacna vrijednost 16 tromjesecCnih anticipativnin uloga po 4.000 n.. iznosi 106.571,08 n.J. Koliko je vremena
° proteklo od dana posljednje uplate do dana realizacije ovih uloga ako je kamatna stopa za prve 3 godine
iznosila 9%, a nadalje 12% uz polugodisnje kapitalisanje?
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4. Ulagano je u toku 7 godina uz 4% i tromjesecCno kapitalisanje. U toku prve dvije godine ulagano je na kraju
svakog polugodista po ... nj; u toku naredne 4 godine na kraju svake godine po ... n, posljednji ulog ulozen je
na kraju sedme godine i iznosi ... nJ. Izracunati iznose uloga svake serije i stanje na racunu 2 godine nakon
posljednjeg ulaganja, ako je ulog prve serije manji od uloga treCe serije za 40%, a ulog druge veci od uloga
treCe za 35% i ako je kamata za posljednje dvije godine iznosila 894,16 n,j.
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5. Ulagano je u toku 6 godina svakog polugodista po 20.000 n.j. uz kamatnu stopu 7% i polugodisnje
kapitalisanje. Koliko iznosi vrijednost svih uloga: a) jedno polugodiste nakon posljednje uplate i b) u trenutku
posljednje uplate?
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Konacna vrijednost 16 tromjesecnih anticipativnin uloga po 4.000 n.. iznosi 106.571,08 n.J. Koliko je vremena
° proteklo od dana posljednje uplate do dana realizacije ovih uloga ako je kamatna stopa za prve 3 godine
iznosila 9%, a nadalje 12% uz polugodisnje kapitalisanje?
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Razni primjeri

7.

3.

10.

11.

Ulagano je u S&P 500 po 200 n.j. na pocetku svakog polugodista 25 godina, a nakon toga 300 n.j. na kraju
svakog polugodista 15 godina. Realna stopa prinosa na S&P 500 je u prvih 18 godina i 6 mjeseci iznosila 12,4%,
a nadalje 7,8% godisnje prosjecno. Novac nije podignut nijednom u toku perioda ulaganja. Sa kojim iznosom
Ce se raspolagati nakon 50 godina? Kapitalisanje je polugodisnje.

U toku 12 godina na kraju svake godine ulagani su iznosi koji se konstantno povecavaju za 1.000 n.j. Koliko
iznosi vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja ako je prvi ulog 12.000 n.j. i ako je:
a) kamatna stopa za prvih 5 godina 7%, a nadalje 8%;

b) kamatna stopa za prvih 5 godina i 7 mjeseci 6%, a nadalje 7%?

Ulagano je u toku 10 godina na sljedecCi nacin: u toku prve 3 godine na kraju svakog mjeseca po ... n,j; u toku
naredne 3 godine na kraju svake godine po .. nj; u toku posljednje 4 godine na kraju svakog polugodista
ulagani su iznosi koji se konstantno smanjuju za 0,3%. Kamatna stopa je 5% uz polugodisnje kapitalisanje.
Izracunati vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja, ako je kamata u toku osme
godine ulaganja vecCa za 3.541,23 n.j. u odnosu nha kamatu u toku pete godine ulaganja i ako je ulog prve serije
veCi od prvog uloga treCe serije za 20%, a treCi ulog treCe serije manji od uloga druge serije za 10%?

Kolika je bila godisnja kamatna stopa na stednju ako je ulagano na kraju perioda i to 4 godine po 100 n,j.
mjeseCno uz dvomjesecno kapitalisanje, te ako je iznos koji je podignut nakon 9 godina i 2 mjeseca od
posljednje uplate iznosio 11.000,64 n.].? Ako su ukupni troskovi koje je finansijska institucija zaracunala i odbila
prije podizanja novca, iznosili kumulativno 421,20 n.j. za posmatrani period do terminacije stednje, kolika je bila

nominalna godisnja kamatna stopa?
Ulagano je na sljedeCi nacCin uz kamatnu stopu 4% i polugodisnje kapitalisanje: prve 3 godine pocCetkom

svakog tromjesecCja po 200 KM, naredne 4 godine na pocetku svakog polugodista i ulozi se konstantno
povecavaju za 3%. Posljenji ulog je uplacen na kraju 8. godine i iznosi 3000 n.j. Kolika je vrijednost svih uloga 4
godine nakon posljednjeg uloga, ako je Cetvrti ulog druge serije za 100% veci od uloga prve serije?



Razni primjeri

7. Ulagano je u S&P 500 po 200 n.j. na pocetku svakog polugodista 25 godina, a nakon toga 300 n.j. na kraju
svakog polugodista 15 godina. Realna stopa prinosa na S&P 500 je u prvih 18 godina i 6 mjeseci iznosila 12,4%,
a nadalje 7,8% godisnje prosjecno. Novac nije podignut nijednom u toku perioda ulaganja. Sa kojim iznosom
Ce se raspolagati nakon 50 godina? Kamata se obracunava polugodisnje.
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Razni primjeri

8 U toku 12 godina na kraju svake godine ulagani su iznosi koji se konstantno povecavoju za 1.000 n,. Koliko
iznosi vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja ako je prvi ulog 12.000 n.j. i ako je:
a) kamatna stopa za prvih 5 godina 7%, a nadalje 8%;
b) kamatna stopa za prvih 5 godina i 7 mjeseci 6%, a nadalje 7%?

U, =12.000
1 o o
d = 1.000 }‘7 Up= Uyt ol 5 U = Uyt2d - M
) - 1000 ‘ delprzivra. sexije
Q) b = 903 (5 jo&iﬂq) U[)G’ [2.000+5 A%\;ﬁguﬁ /7 i
Ly = 908 (”Qfﬁ&%) 6= 3,090 = y 8

0 124 2g0d. ang) / =
K = Uf f‘—-/ +4O,20/[’;"“’I4' V]J

Kw: {2.000 ;O’% -—-f +(00'400_Q(4;0?$1 ___5 rs 4/4

’,}.
+H1Y o000 14,08 —[ . {00-{09O /!,oﬁ ] 2 11/6
! 0,08 g o,og jr) Le [3

f—




Razni primjeri

8. U toku 12 godina na kraju svake godine ulagani su iznosi koji se konstantno povecCavaju za 1.000 n.j. Koliko
iznosi vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja ako je prvi ulog 12.000 n.j. i ako je:
a) kamatna stopa za prvih 5 godina 7%, a nadalje 8%;
b) kamatna stopa za prvih 5 godina i 7 mjeseci 6%, a nadalje 7%?
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Razni primjeri

0.

Ulagano je u toku 10 godina na sljedeCi nacin: u toku prve 3 godine na kraju svakog mjeseca po ... n,j; u toku
naredne 3 godine na kraju svake godine po .. nj; U toku posljednje 4 godine na kraju svakog polugodista
ulagani su iznosi koji se konstantno smanjuju za 0,3%. Kaomatna stopa je 5% uz polugodisnje kapitalisanje.
Izracunati vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja, ako je kamata u toku osme
godine ulaganja vec€a za 3.541,23 n.j. u odnosu na kamatu u toku pete godine ulaganja i ako je ulog prve serije
veCi od prvog uloga trecCe serije za 20%, a treCi ulog treCe serije manji od uloga druge serije za 10%?
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Razni primjeri

0. Ulagano je u toku 10 godina na sljedeCi nacin: u toku prve 3 godine na kraju svakog mjeseca po ... n,j; u toku
naredne 3 godine na kraju svake godine po .. nj; U toku posljednje 4 godine na kraju svakog polugodista
ulagani su iznosi koji se konstantno smanjuju za 0,3%. Kaomatna stopa je 5% uz polugodisnje kapitalisanje.
Izracunati vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja, ako je kamata u toku osme
godine ulaganja vec€a za 3.541,23 n.j. u odnosu na kamatu u toku pete godine ulaganja i ako je ulog prve serije

veCi od prvog uloga trecCe serije za 20%, a treCi ulog treCe serije manji od uloga druge serije za 10%?
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Razni primjeri

Ulagano je u toku 10 godina na sljedeCi nacin: u toku prve 3 godine na kraju svakog mjeseca po ... n.j; u toku naredne 3 godine na kraju svake godine po ..
9° n.j; u toku posljednje 4 godine na kraju svakog polugodisSta ulagani su iznosi koji se konstantno smanjuju za 0,3%. Kamatna stopa je 5% uz polugodisnje
kapitalisanje. IzraCunati vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja, ako je kamata u toku osme godine ulaganja veca za
3.541,23 n.j. u odnosu na kamatu u toku pete godine ulaganja i ako je ulog prve serije vec€i od prvog uloga treCe serije za 20%, a treCi ulog treCe serije maniji

od uloga druge serije za 10%?
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Razni primjeri

0.

Ulagano je u toku 10 godina na sljedec€i nacin: u toku prve 3 godine na kraju svakog mjeseca po ... nj; u toku naredne 3 godine na kraju svake godine po ...
n.j; u toku posljednje 4 godine na kraju svakog polugodisSta ulagani su iznosi koji se konstantno smanjuju za 0,3%. Kamatna stopa je 5% uz polugodisnje
kapitalisanje. IzraCunati vrijednost svih uloga 2 godine i 2 mjeseca nakon posljednjeg ulaganja, ako je kamata u toku osme godine ulaganja veca za
3.541,23 n.j. u odnosu na kamatu u toku pete godine ulaganja i ako je ulog prve serije vec€i od prvog uloga treCe serije za 20%, a treCi ulog treCe serije maniji

od uloga druge serije za 10%?
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Razni primjeri

10 Kolika je bila godisnja kamatna stopa na Stednju ako je ulagano na kraju perioda i to 4 godine po 100 n,j.

° mjeseCno uz dvomjesecno kapitalisanje, te ako je iznos koji je podignut nakon 9 godina i 2 mjeseca od
posljednje uplate iznosio 11.000,64 n.}.? Ako su ukupni troskovi koje je finansijska institucija zaracunala i odbila
prije podizanja novca, iznosili kumulativno 421,20 n.j. za posmatrani period do terminacije Stednje, kolika je bila

nominalna godisSnja kamatna stopa? y
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Razni primjeri

11. Ulagano je na sljede€i nacCin uz kamatnu stopu 4% i polugodisnje kapitalisanje: prve 3 godine pocCetkom
svakog tromjesecCja po 200 KM, naredne 4 godine na pocetku svakog polugodista i ulozi se konstantno
povecavaju za 3%. Posljedniji ulog je uplacen na kraju 8. godine i iznosi 3000 n.j. Kolika je vrijednost svih uloga
4 godine nakon posljednjeg uloga, ako je Cetvrti ulog druge serije za 100% vecCi od uloga prve serije?
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